OLIMPIADA LA MATEMATICA

etapa raionald/municipald, 1 februarie 2025, clasa a XI-a

11.1. Fie dreptunghiul ABCD si punctele M € (AB), N € (BC) astfel incat ariile triunghiurilor DAM, M BN,
NCD sunt egale cu 5, 3,4, respectiv. Determinati toate valorile posibile ale ariei dreptunghiului ABCD.

11.2. Demonstrati cd multimile solutiilor reale ale inecuatiilor
27 +3% — 11z < 2 si (23 —27) -loggs(x +1) >0
coincid.
11.3. Fie sirul (z,,)p>0 definit prin zp =1 si
ZTpt1 = In(1 4+ z,), Vn > 0.

Sa se arate ca limy,_ oo z, = 0.

11.4. (a) Aratati cd existd un sir divergent de numerele reale (ay)n>1 astfel incat girul (ay, - {y/n})n>1 este
convergent.

(b) Aratati cd dacd (an)n>1 este un sir monoton de numere reale iar sirul (a, - {y/n}),>1 este convergent,
atunci lim,,_, a, = 0.
[{x} denota partea fractionard a numarului real z.|

11.5. Fie triunghiul ABC, cu £(A) = 90°, AB = 3 i AC = 4. Sa se determine lungimea minima posibild a
laturii unui triunghi echilateral XY Z astfel incat X € (AB),Y € (BC),Z € (CA).

Timp de lucru: 240 minute.
Rezolvarea corecti a oricarei probleme se apreciazi cu 7 puncte. MULT SUCCES !
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