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  8.1.  Решите неравенство  0,5𝑚𝑥 + 4 ≤ 𝑚2 + 𝑥, где  𝑚 - действительный параметр. 

  8.2.  Найдите множество решений уравнения  (𝑥 − 𝑦)2 = 𝑥 − 𝑥𝑦 + 𝑦, если 𝑥, 𝑦  – целые числа. 

  8.3. Пусть задан треугольник  𝐴𝐵𝐶 с  𝑚(∠𝐵𝐴𝐶) = 90°  и  𝐴𝐵 < 𝐴𝐶. Точки Е и 𝑀 являются 

серединами  гипотенузы  [𝐵𝐶] и катета [𝐴𝐶], соответственно. Перпендикуляр к гипотенузе  [𝐵𝐶], 

проведенный через вершину 𝐶,  пересекает прямую ЕМ  в точке  𝐹, а  перпендикуляр к прямой AE,  

проведенный  через точку 𝐸, пересекает прямую 𝐴𝐵 в точке 𝑃. Dокажите, что  [𝐶𝐹] ≡ [𝐸𝑃]. 

  8.4.  Пусть  𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℝ+
∗  . Покажите, что   𝑎√𝑎𝑏 + 𝑏√𝑏𝑐 + 𝑐√𝑐𝑎 ≤ 𝑎4 + 𝑏4 + 𝑐4 + 

3

4
 . 

  8.5.  Пусть  𝑆𝑛 = 1 ∙ 4 + 2 ∙ 7 + ⋯ + 𝑛 ∙ (3𝑛 + 1), 𝑛 ∈ ℕ∗. Докажите, что для любого 𝑛 ∈ ℕ∗  число 

 𝑛2 + 2𝑛 + 1 делит  𝑆𝑛 . 

Время работы: 240 минут. 

Правильное решение каждой задачи оценивается в 7 баллов.    

  ЖЕЛАЕМ УСПЕХОВ! 
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